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Question 2
(1) CE.:2?-1>0&z>1louz<—1:

10g4(x2—1):%<:)x2—1:4%@x2—1:8(:>x2:9(:>x:ﬂ:3.

S ={£3}.
(2) Posant y = ", I’équation devient :
3y2 —y —2 =0, dont les racines sont y; =1 et y, = —%.
Donc :
e =12=0
e’ = —% impossible
S ={0}.
(3) Ona
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):52+7z > ( )72 )3*1;
PN (%)$2+7I > (%)*64’21?

& 22+ Tr < —6+2z (base = 2 <1)
S22 +554+6<0

Les racines du trindme sont —2 et —3. Le trindme est < 0 entre les racines.

Donc : § =] —3,-2[.

Question 3

l1—Inz "tig" -

IV O
2 H xi%*—Q:p*S_mlg(I)l*Zz =0=700).

1 li (x> = li
W) Jim feo> = lim
Donc fest continue (& droite) en 0.

(2)  lim fcr> = lim 2?°(1—Inz) = —o0o = pas d'A.H.

T——+00 T——+00
T
lim [ = lim z(1—-Inz)= —0c0 = pas d'A.O.
r—+oo I T——+00

(Gy admet en 400 une B.P. de direction Oy.)
(3) a) (Vz>0) flor=20(1-Inz)—2°> -+ =2(2-2lnz—1)=2(1 —2Inz).

b) Dérivabilité en z = 0 :
(1-Ing) "tz g

. cx>— (0 ) (T . .
hmwzhmf—:hm T lim 22111113::0.
z—0" z—0 =0t I z—0" T H -0t —g— z—0"

Donc f'(0) = 0. G; admet en (0,0) une demi-tangente horizontale.



¢) flea>x=0z=0oulnz=34<z=00ulhz=4<z=00uz=e.
a) (Ve >0) f"a@o=1-2lnz+z-(-%2)=-1-2Inz.

b) Dérivabilité seconde en z = 0 :

! _ ! _
limf(x) f(O): hmx(l—anx): Iim 1—-2lnz = 4+00.
z—0" €T — 0 x—0" xT z—0"

Donc f"(0) n’existe pas.
c) f'"e@ =04 Inz =—-1 & o= Il est clair que f" change de signe en ce

point puisque la fonction In (et donc aussi f") est strictement monotone. Donc
I(Zz3) ~ 1(0,61;,0,55).

Tableau de variations :

T 0 v NG +00

fler 0 + + 0 _

e T 0 - +
£~ 1,36

fea o— | | (M; \

—00
/_\
Gy / \
(1)




Question 4
(1) gz 4
l multiplier les abscisses par 3, car g, (x> = g1 (%)
gy 1 T — 43
l multiplier les ordonnées par -1, car g (x> = —gy (2>
g3 1 T +— —43
l soustraire 1 aux ordonnées, car gz> = g3 (x> — 1
gz —1—43
Le graphe de la fonction de référence g, a une A.H. & gauche d’équation : y = 0.

Le graphe de la fonction g a donc une A.H. & gauche d’équation : y = —1.

(2) g est strictement décroissante sur R. (Cela résulte du fait que la fonction de
départ ¢, est strictement croissante et que les transformations géométriques
utilisées conservent la stricte monontonie.) g définit donc une bijection de R sur

B =img =]—o00,—1. Pour y < —1,0n a:



y=—1-43 45 =—-1—y
5 =logy(-1-y)
S ar=3log,(—1—1v)
Donc :
g':]—o00~1— R
x — 3log,(—1—1x)
Les graphes de g et de ¢ ' sont symétriques par rapport & A:y = z. L’A.H. de g,

est donc transformée en I’A. V. de Qq_l d’équation z = —1.
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