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Question 1

(1) dom f = [=7,400[\ {2}.

(2)  dom, f=[=T,+00[\ {2} (=domf).
(3) dom, f =[~7,+00[\ {~1,2,7}.

4) f'=n=2 ; f'=1=2; f(=5=0; [f'(-)=—-4; [f'(-1)=1
f'f-)=/ 5 f'@=/5 f'(M=%; L=/ f{(T=/; f(1)=2;
Jl;i_>r§1‘f'(:1:)=+oo ; 1}3]‘(1’)20 ;

(5) 4<limf'a<1.

6) S={-TyU[-3,2[UJ211].

(7) S =[-7,-5|U]-1,2[U2,7[U]7,12].

(8) Equations des tangentes ou demi-tangentes r, s, t, u, vet w :
r=y=2r+18et x > —7 u=y=x—letzx>-—1
s=y==6 v=y=1tr—+ et <7

t=y=—4dr—6etx<—-lw=zx=T7Tety>2

Question 2
(1) Pour 0<z<3,ona:

sinzg <z <tanzx

& 0<z-—sinzg<tanz—sinz/: 2’
x—sinx<tanx—sinx

2 — 2
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<0<

i tanz —sinz
s 2
T
_ st —sing
= 2
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sinz (e — 1)

= lim >

z—0" T
sinz 1—cosz 1

= lim
=00 T COS .
—_—— —— ——

—1 —0 —1

=0



Par conséquent, d’aprés le théoréme du sandwich, on a :

T —sinz

lirq —=0.
z—0 €T
D’autre part, en posant u = —z, on a :
. x—sinz . —u—sin(—uw)
lim — = hrq _—
z—0 T u—0 (_u)2
. u—sinu
== lqu 2
u—0 U
=0

Ceci termine la démonstration.
(2) a) domf=R.
b) Sur R*, f est le quotient de deux fonctions continues dont le dénominateur
ne s’annule pas. f est donc continue sur R*. Mais f est aussi continue en 0
car :
sinz

lim f () = lim =1=f(0)

z—0 z—0 €T

Par conséquent : dom, f = R.

. TCosT —sinw
c) Siz=0,ona: f'(2) = —————

2
T
d) Pour étudier la dérivabilité en 0, on utilise la définition :
lim LD =FO) 2Ly PRI,
z—0 €T — O z—0 T z—0 T
d’apres le résultat démontré en (1). Ainsi: f'(0) = 0.
e) dom, f=R.
Question 3
22z +1)-2- (¢ =3z +1) — 2z + 1)’ (22 — 3)
@ fl@= 2
(z* — 3z +1)
(2z +1)(42” — 122 + 4 — (22 +1)(2z — 3))
(x2 — 3z + 1)2
2z +1)(-8z+7)
(z* — 3z + 1)2

3

g'(@) = 3tan’ (M)(l + tan’ (M))%
— 2z
—12tan’ (m) . (1 + tan® (M))
) Ny
—12sin? (m)

cos’ (\/1 — 2t )\/1 — 2t
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