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Question 1

(1) Voir manuel.
(2) a) L’existence du réel c est assurée par le théoréeme de Lagrange ou théoréme

des accroissements finis, car la fonction g est continue sur [a,b] et dérivable sur

Ja, b] .
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La solution négative est a écarter puisque on cherche une solution ¢ €la,b[ et on
a supposé que 0<a<b. Donc la solution unique est: c=+ab : c’est la

moyenne géométrique de aet de b. Si a=4 et b =9, alors c=+4-9 =6.

Question 2

X

Jo -1
(1) Df=Df=R, {1}.
(2) limf(x) =0= f(O), car fest continue en 0.

z—0

Soit la fonction f:xz+—

,hrﬂ f(:z:) = Oii = 400, donc gf admet une A.V.: z=1.

= +00, donc pas d’A.H.

lim f(x) = lim ——~ = lim

T—+00 T—+00
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lim f(m) = lim ! = L
r—+o0 T——400 \/; -1 —+00

= 0", donc pas d’A.O.

gf admet une branche parabolique de direction asymptotique (Om)
(3) fest certainement dérivable sur R’ {1}, car le numérateur et le dénominateur
de f (m) sont dérivables sur cet ensemble et le dénominateur ne s’y annule pas.

Donc :
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Etudions la dérivabilité de fen O :

£(0)= hmw — lim ——— = lim

z—0 €T — 0 z—0 X (\/_ ) z—0 \/_ 1

Donc fest dérivable en 0 et f'(O) =—1.

On peut résumer I’é¢tude en disant que Df' =R, {1} et :

fock f1))  ff)=—E=2

2(&—1)2

Equation de la demi-tangente & G, en (0,0) : y=—xz et 2>0.

Tableau de variations :
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M:limwg limf"(x): S = —00.
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Donc f"( ) n’existe pas, c.-a-d. Df"=R* \{}

f"(m)zO(:)\/;:?)(:)x:Q.
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Point d’inflexion : 1(9;4,5)

(5) Représentation graphique :

Question 3
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=0y —tanw
~ lim
(H)2=07 — (1 + tan’ x)

1—-cosz

1—-cosz

. 2
=0 —tan” x

T sin x
= lim
(H) 220 _9tan x (1 + tan® x)
. COS T 1
= lim =—=

. AN +3z—-1—2
lim

01420 12

;(1 +32) 31




