2B Corrigé du devoir II,2 25.03.2014

Question 1
(1) a) La fonction fest continue sur [a,b] et dérivable sur Ja,b] si 0 <a <b, méme
si a=0 !b) D’apres le théoreme de Lagrange il existe donc (au moins) un réel

¢ €la,b] tel que :
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(2) Soit la fonction f:x+— x?.On a: f'(az)zEﬁ ZE\/;,pour x> 0. D’aprés un

théoréme du cours on sait que :
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On remarque que a) f'(cc) =0&z=—1louxz=1 et b) le signe de la dérivée
dépend uniquement de z 4+ 1 car (x — 1)2 >0.
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On remarque que a) g'(x) =0« =1 et b) le signe de la dérivée dépend de

x—1 et de 2— 1z, d’ou le tableau de variation :
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Question 3
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On donne la fonction f:x — 1—|| —x.
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C.E.: |x|¢1<:>x:¢j:1, donc Df =D f =R\ {£1}.
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b) Si <0 et z = —1, alors f(x):1+ —r = = :1+
T T T

. . —x 1
lim f(x)zmli{riil+x:O—i:ioo:>A.V.:x:—1

2w’ — 1 1

71T ]_ — T 0¥

=Fo=AV.:x=1

= lim_—x:—1=>A.H.G.:y:—1

r——00 s——co | 4+ T——00

: 2t —x 227 \

lim f(:z:) = lim = lim — = lim — 22 = —o0 = pas d'A.H.D.
T—+400 z—+o0 | — r—+oo — z—+400

Recherche d’'une A.0.D. :
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La division euclidienne de 2z° —z par 1— 2z donne :
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a)si x>0 et z=1 alors:
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b)si z<0et z=1:
f'(w)z —(1—|—JI>—(—$) _ —1 <0
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c) [ (O)(;}L% f'(x) =—1 et f'g (0)(?)}3?]“(37) = —1. Donc f est dérivable en
0 et f'(O):—l. De plus : Df':]R\{j:l}.
a) fn’admet pas d’extrémum sur R car si 2 <0 et z = —1 alors f'(z) <0.
b) Si >0 et =1 alors f'(x)20®—2x2+4x—1:0 et f'(x) a le signe
de —22° + 4z —1.
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D’aprés le tableau du signe de —2z* 4 4z — 1, on déduit que :
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et un maximum en 5

fadmet un minimum en
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