2D1 Devoir de mathématiques I,1 14.10.08

Question 1

a) C.E. pour f:
r+1>0 2> -1
> 4+1—-6>0

On cherche les racines du trinome 2> +z — 6 :

—1-+/25 —1++/25
5nH=——"—=-3¢€et 1p=—"T""=2
2 2

On résout la 2° condition a I’aide d’un tableau du signe :
x —00 -3 2 +00
2 +1—6 + 0 . 0 +
Compte tenu de la 1* condition, on a donc : dom f = |2,+00].

z+1
b) CE.pour g: ———— >0

) P g 2 4r—6"

On résout cette condition & l'aide d'un tableau du signe :
T —00 -3 1 2 +00
r+1 - - 0 + +
2?4+ 1—6 + 0 - - 0 +
el - T N +
2+ 2 —6

Donc domg = |—-3,1]U |2, +o0] .

Finalement f = g car dom f = domg.

Question 2

(1) imf=]-00,2] et fcz>=2— %,

(2)  f! est une fonction car fest injective. (En effet, fest strictement croissante sur
son domaine, donc chaque y dans im f admet exactement un antécédent.)
Ona:domf ! =]-002] et imf!=R_.

Soit y € |—00,2].
far=yo2-—22=y
st =2—y
sSr=J2-—your=—/2—y
La solution négative est celle qui convient car dom f = R_. La solution positive

est a exclure !




Donc :
fti]—00,2] = R_

T — —~N2—z

(3) Représentation graphique :

Question 3
(1) Tlest évident que dom f = R, et domg =R\ {4}.

z € dom f (fog) - r € dom g
: 0 g)x> existe <
(go f)cx> existe & {f(x) ¢ dom g gcz> € dom f
x>0 T =4
{ﬁzél = 1420
x>0 v
{ Sc—-4>0
x = 16 — >4
Donc : dom(go f) =R, \{16}. Donc : dom(go f) = ]4,+00]
1
(2) (gof)w =g(fe)=g(VT)= Ny Y et
(fog)x = f(gw) = (;)— L _ !
g A _g:L“—4 Nz -4 Jr—4°
Question 4 18 (=4+6+8) points
(1) La division euclidienne donne :
f(x):x+2+3.



Donc: k=—-1,a=—-2¢et b=3.
Gy est I'hyperbole de centre de symétrie 2(—2,3) et d’é¢quation
_ 1
X

dans le repére orthonormé (Q, Z,j) L’asymptote horizontale & Gy est : y = 3,

I'asymptote verticale & Gy est : y = —2.

Graphiquement, on voit que f est injective car tout y = 3 a exactement 1

antécédent par f.

Ona:domf'=imf=R\{3} et imf ' =domf=R\{-2}.

Soit y = 3 :
—1
faor =y x+2+ Y
—1
s =y—3/-(-1
T2V /- (=1)
1
& =3 -1
—=3-4 /0
<:>:1:+2—L
_3—y
_3—y
Donc :

FLiR\{3} —» R\ {-2}

-2

T —

3—x

G. Lorang
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