2D1 Corrigé du devoir 11,3 30.06.09

Question 1

(1) Le déterminant du systéme est :

cosa —sino

A = =cos’a+sin*a=1

sina  cosa

Ce déterminant étant non nul, le systéme admet toujours une
solution unique (z,y).

cos2a —sina CoOs Cos2«

Y

2) A =

sin2a  cos« sino sin2«

= Cc0Ss2a Ccos & + sin2a sin «v = sin2a cos & — cos 2 Sin «

= cos(2a — ) = cos = sin(2a — ) = sin«

Dot : § = {(cosa,sina)}.

Question 2
(1) Le déterminant du systéme est :
m 2 ,
A= L o= —m—-2=(m+1)(m-—2).

Ona: A=0&m=—-loum=2.

1% cas : m . Alors le systéme s’écrit :
—r +2y = -2
{x—2y22

Sr—2y=21r=2y+2

Donc : S ={(2y+2,y)/y € R}.
[.G.: Les équations du systéme sont celles de deux droites
confondues du plan.
2¢ cas : . Alors le systéme s’écrit :

{2x+2y:1 r—ky:%

vty =4 & % impossible

rT+y=-—

Donc: S =9.
I.G.: Les équations du systéme sont celles de deux droites

strictement paralleles du plan.

§§ca,s:|m¢—1etm¢2|.

Alors A = 0 et le systéme admet une solution unique.

m—1 2 m m—1
A, = —2m m-—1 A, = 1 —2m
=(m—1"+4m =-2m’ —m+1
=m’+2m+1 =—-2(m+1)(m-1%)
= (m+1) =(m+1)(1—2m)
Donc : x:ﬁ: <m+1)2 :m—i—l et

A (m+D)(m—-2) m-—2
A, (m+1)(1-2m) 1-2m

y:Ky: (m+1)(m—2) m—2

S_{[m—l—l 1—2m]}
m—2" m—2




1.G. :

Les équations du systéme sont celles de deux droites

sécantes du plan.

(2) Sim=3,ona:S={4-5)}.
Question 3
(1) AB(=3,1,2) et AC(1,4,1).
3=k k=-3
AB=kAC & {1=4k < k=1 | impossible !
2=k k=2
Donc A, B et C ne sont pas alignés.
(2) AB(=3,1,2) et CD(1,2,—1).
3=k k=-3
AB =k(CD & {1 =2k < k=4 , impossible !
2=—k k=—
Donc d et d' ne sont pas paralléles car AB N CD.
r=2-3k r=3+I
(3) diy=3+k (keR) d'iy=7+2l (I€eR)
72 =—1+2k z =l
(4) Ona:

r=2-3k=3+1
dndly=3+k=7+2
p=—142%=—1 ()

On résout d’abord le systéme suivant afin de déterminer ket [:

D’apres (2) :
Dans (1
Dans (3

2 3k =341 [Bk+l=-1 (1)
{3+k:7+2f©{k—%:4 @)
k=20+4 (3)
(%+®+J——1@7LH2——1@Z——%

):
)i k=-$4B=} )

(4) et (3) dans (%) :

z=—1l+4+=Lc 2=—

oo

=48 impossible !

Donc dNd'=@

Les droites d et d' sont appelées droites gauches.

Question 4

(1)

A(0,0,0) et B(1,0,0)
F(1,0,1) et G111 =Y (1,1,1)
H(0,1,1) et D(0,1,1) = Z(0,1,4)

XY =l + (G -07 +7 =

YZ =X7 = \/;, donc le triangle XYZ est

= X(4,0,0)

De méme :
équilatéral.

G. Lorang
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