3C1 Corrigé du devaoir [,2 11.11.2010

Question 1

(1) 162° +472' =3 < 162° + 472" -3 =0
Posons : y = z*. Alors l'équation devient : 16y° + 47y —3 =0
A =47~ 416 (—3) = 2401 = 49’
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Revenons a z :

1

1 1
' = —3 (impossible) ou ' = — <z = j:#/— =+-
16 16 2

sz{il}
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(2) V1I0-3z+2=2+N10-3z=2—2
10

10—3x20<:>x§§

2—x>20 <2

Conditions d'existence :

D =|-00,2]
Alors :
Vo sr=2-a/( )
S10-3c=(2-2) ©10-3c=4—ds+o’ &2’ —z-6=0

A=1+24=25

=20 9cpets,=2t0_3¢p
2 2
Donc S:{—Q}.
Question 2

(1) -2 <25
5
& =32 <102 —25 < 32 +102 —25 >0
A = 100 + 300 = 400



% - o0 -5 5 + oo
Ix+ Ao -25 + O - 0 +
Donc : § = ]—oo,—5] U[%,-{—oo[.
2
3z —2x—5§0
4 — 2
CE.:4—2"=0< 1 =42
D =R\ {x2}
Valeurs critiques :
* Au dénominateur : 2 et -2
* Aunumérateur : A =4+60=064; 1 :%:—1 et z, :%:g
Tableau du signe :
X ~ o 2 A 5 2 r-
Ix*-2x-5 + + © — o + 4+
h—xt - O+ | + |+ D —
Hx-ix =5
VN — +0—-0 1+ =
Donc : S = ]—oo,—Z[ U [—1,%] U ]2,+oo[
3_ 2 > 6 D=R\ {0’_1} Valeurs critiques :
r z+l Au dénominateur : 0 et -1
N 3x(:1: + 1) _ 2(5’3 + 1) S 6z Au numérateur :
x(:z:-i—l) x(x-i—l)_:z:(x-i-l) A =254+24=49;
x(:z:-i—l) ! 6 3’
2
3x —5:1:—220 x—5+7=2
x(:z:-i—l) 2 6
Tableau du signe :
X — oo -A —% O A + e
-5
~5x ) + + 0 — — 0 +
X (x+4) + O — - O + +
3x3-5x-
e -0 t| -0 +
X (x+1) T D

Donc : S = ]—oo,—l[U[—é,O[U[Z,%—oo[.




Question 3
(1) Z1er cas: m=—1. Alors p(m) =2z —3 est du ler degré et admet une et une
seule racine, a savoir 2.
2e cas: m = —1. Alors p(m) est du 2e degré et son discriminant est :
A =4m’ —4(m+1)(m—2)
= 4m® —4(m* = 2m + m — 2|
=4m’ —4m* +4m + 8
=4m +8
p(m) admet donc deux racines réelles distinctes ssi

A>04m+8>0& m> -2

Conclusion : p(x) admet deux racines réelles distinctes ssi m € ]2,—1—00[ \ {—1}.

(2) p(x) admet deux racines réelles opposées ssi

m = —1 (sinon p(m) est du ler degré et admet la racine 2)

2
A>0

S =0 (5 est la somme des racines

m = —1 m = —1
S m>-2 & Im>-2<m=0

2m m=20

Donc p(x) admet deux racines réelles opposées ssi m =0

(3) p(x) admet deux racines réelles inverses l'une de l'autre ssi

m = —1 (sinon p(m) est du ler degré et admet la racine 2)

2
A>0
P =1 (P est le produit des racines)

m = —1
& m> =2

m — 2

el
La derniére équation s'écrit : m —2=m +1 < —2 =1, impossible !
Donc p(x) ne peut pas avoir des racines inverses 1une de l'autre.

(4) 1 est une racine de p(x)

@ al)=0
smtl _2m o o
4 2
m+1

el _92-0
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m= G. Lorang



