3S6 Corrigé du devoir de mathématiques II,1  21.01.03

Exercice 2

s

- ____,_____,_____g____.,____.____‘_'y,;__

A(—4,0), B(1,5) et C'(8,0)
(1)  Voir ci-dessus.
(2) AB(5,5) et BC(7,-5). AB-BC =5-7+5-(—5) =10 = 0, donc le triangle
ABC n’est pas rectangle en B.
(3) G(=55551) =G(5.3)
(4)  hp= hauteur issue de B. hy //(Oy) = hg : xz = 1.
hy= hauteur issue de A. hy L. BC = hy : T — 5y + ¢ = 0.
Aehy & —-284c=0<c=28.Donc: hy : 7Tx —5y+28 =0.
{H} = hy Nhg, donc H est solution du systéme
r=1 (1)
Tx—5y+28=0 (2)
(1) dans (2) donne immédiatement : y = 7. Donc H (1,7).



(5)  muc) = médiatrice de [AC], passe par le milieu B'(2,0) de [AC].
miac)//(Oy) = miac):x = 2.
mpc) = médiatrice de [BC], passe par le milien A'(3,5) de [B(].
mpc) L BC = mpe): Tx =5y +¢=0.

A(5.53)empe &8 -%+c=0sc¢=-19. Donc :

mpe) : Tx —5y —19 = 0.
{Q} = ma0) N mpc), donc Q est solution du systéme
r =2 (1"
17x—5y—19=0 (2"
(1’) dans (2’) donne immédiatement : y = —1. Donc ©(2,—1).
6) G(3,3), H(L,7), Q2,-1), GH(-2,1), HG(1,-8) ;

_%1

16 _
3 8

77,170 =

det(GH,HQ =% _1—0, G Het Q sont alignés.

(7) Le rayon du cercle circonscrit est :

r=0QA= \/(—4 — 272 +(0+1)> =37 ~ 6,08 cm. Bien sar, on aurait

également pu obtenir r en calculant Q2B ou QC'.

(8) Posons D(zp,yp).On a:

__(zp—=1}y __(5
HD LAB| .| & 5(zp —1)+5(yp —7)=0/:5
yp =7 5
& rp+yp—8=0(3)
Par ailleurs, le milieu de [HD], soit le point [ L +2$D ,7 +2yD appartient & AB.

Or, /TB(5,5), ou 4 (1,1), est un vecteur directeur de AB. Donc :
AB:2—y+ec=0.Mais: A(—4,0)€AB < —4—0+c=0c=4.
Donc: AB:z—y+ 4 = 0. D’ou le systéeme :

tp +yp —8 =0

1+$D 7+yD
— 4=0
2 2 *

Tp + Yp — 8=0

1+ID —7—yD+8:O

zp +yp =8 =0 (3)

=

Tp —yp +2=10 (4)
(3) + (4) donne : zp = 3 et (3)—(4) donne : yp = 5. Donc : D(3,5)
Question bonus : 1l suffit de vérifier que QD = r = /37. Or :
QD = \/(3 — 22 +(5+4+1)? =37, ce quil fallait démontrer.
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