
6B  Corrigé du devoir de mathématiques I,3 10.12.02 
 

Exercice 1  
(1) . ( )( ) ( )( ) (ppcm ,ppcm , ppcm ppcm , , ppcm , ,a b c a b c a b= = )c
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15 3 5= ⋅ , 18  et . Donc : 22 3= ⋅ 220 2 5= ⋅
•  ( ) ( )( ) (ppcm 15,18,20 ppcm ppcm 15,18 ,20 ppcm 90,20 180= =
•  ( ) ( )( ) (ppcm 15,18,20 ppcm 15,ppcm 18,20 ppcm 15,180 180= =
•  ( ) ( )( ) (ppcm 15,18,20 ppcm 18,ppcm 15,20 ppcm 18,60 180= =

(2)  ( ) ( )pgcd , ppcm ,a b a b a b⋅ = ⋅
(3) Si a et b sont premiers entre eux, alors pg  et ppc . ( )cd , 1a b = ( )m ,a b a b= ⋅
(4) Si un naturel est un multiple commun de deux naturels a et b alors il est un 

multiple de . Si un naturel est un diviseur commun de deux naturels 

a et b, alors il est un diviseur de pgcd(a,b). 

(ppcm ,a b

(5) ,  et 3 et 4 sont premiers entre eux. Donc 

. 

54 18 3= ⋅
ppcm 54,7

72 18 4= ⋅
18 3 4= ⋅ ⋅ =( )2 18 12 216⋅ =

 

Exercice 2  
(1) Les nombres cherchés sont de la forme a q . On veut 

avoir . La plus petite solution correspond à q  : alors a . 

Voici la liste de toutes les solutions : 

12 5,  0 5 12= ⋅ + ≤ <

3=40 80a< < 41=

•  3 4q a= ⇒ =
•  4 5q a= ⇒ =

•  5 6q a= ⇒ =
•   6 7q a= ⇒ =

(2) Les nombres cherchés sont de la forme a q  avec q r . 

Donc : a . Voici la liste des solutions : 

5 ,  0 5r r= ⋅ + ≤ <

 0 5r≤ <

3=
( )5 3 15 16 ,r r r r r= ⋅ + = + =

•  0 0r a= ⇒ =
•  1 1r a= ⇒ =
•  2 3r a= ⇒ =

•  3 4r a= ⇒ =
•  4 6r a= ⇒ =

(3) Soit x le plus grand des deux nombres cherchés et y le plus petit. On a : 
( )

( )

249 1

20 2,  0 2 2

x y

x y y

− = = ⋅ + ≤ <
 

 On remplace (2) dans (1) :  
20 2 249

20 249 2

19 247

247 : 19 13

y y

y y

y

y

⋅ + − =

⇔ − = −

⇔ =

⇔ = =

 

 Donc : 1y =  et . 3 249 13 262x = + =
 



Exercice 3  
(1) , 168 , 196 . 4336 2 3 7= ⋅ ⋅ 32 3 7= ⋅ ⋅ 2 22 7= ⋅

Donc :  

( ) 4 2ppcm 336,168,196 2 3 7 336 7 2352= ⋅ ⋅ = ⋅ =  
et  

( ) 2pgcd 336,168,196 2 7 28= ⋅ = . 

(2)  d’après l’associativité du ppcm, car 

. Or 12 ,  et  18 . Donc : 

.  car tous les 

nombres sont divisibles par 3. 

( ) (ppcm 3,6,9,12,15,18 ppcm 12,15,18=
( )ppcm 3,6,9,18 18= 22 3= ⋅
( ) 2 2ppcm 12,15,18 2 3 5 180= ⋅ ⋅ = pgc

)

15 3 5= ⋅
(3,6,9,12,

22 3= ⋅
) 3=d 15,18
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