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1°C, D — math Il — Exponentielles et logarithmes

EXPONENTIELLES ET LOGARITHMES

Ecrivez les nombres suivants aussi simplement quel®¢ekposants entiers

positifs uniquement) :

7 o2 rfi_ A4 1 2
a) 37 ¥ [(-27) d) 252125
9 597
by ———
) 322 L8
3
1\ s f) T
c) (Ej [4° 0,8P
Soit f(x) =[2"* - 2.

a) A partir d'une courbe bien choisie, construisegrigphique de én justifiant
chaque étape de la construction.
b) Déterminez B, Imf, les racines de f, son A.H., puis étudiepaaté.
Un capital de 15008€ est placé a un taux d’intérét de 5 % et est cag#tal
annuellement.
a) Trouvez I'expression analytique f(x) de la fonctigui donne le capital apres x
années.
b) A l'aide de la V200 :
* représentez G
» déterminez apres combien d’années le capital aaublél
Les compagnies d’assurance considerent que chagée & valeur d’un véhicule
diminue de 16 %.
a) Pour une voiture dont la valeur initiale est de0B0 €, trouvez l'expression
analytique de la fonction v(t) qui donne sa valapires t années.
b) A l'aide de la V200 :
e représentez
» déterminez aprés combien d'années la valeur ducwiehne sera

plus que d’'un cinquiéme de sa valeur initiale
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Les nénuphars du Nil se reproduisent trés rapidemenbdtesistes prétendent
gu’ils doublent chaque jour leur nombre. On suppose que dans iy &5
nénuphars.
a) Trouvez l'expression analytique de la fonction qui donnendembre de
nénuphars apres x jours.
b) A l'aide de la V200 :
* représentez G
e déterminez aprés combien de jours il y aura 5 242 880 fleurs.
» sachant que le lac sera entierement recouvert avec 80nmitle
fleurs, déterminez le nombre maximal de jours que cette
prolifération peut durer.

Résolvez les équations et inéquations suivantes Bans

2X __ X—2 - X
a) 3¥-32=0 &) @ < gt
b) 0,55"=1
i 2°>16
16 oy
o (5]
d) g+l = g 2x 4 9
Déterminez les domaines des fonctions suivantes :
5+ 7X 2
a) (%) =%=—5 ) f(X) =————
-9 J51-125
b) f(x) =40, -0,01 d) f(x)=2"
Calculez :
2n 4x-1
a) Iim (1+1j c) Ilim (1+§j
+00 n +oo X

1 _2
h X

b) lim (L+2h) d) lim (1-3x)
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9) Calculez a l'aide de la calculatrice une valeur approahdé®ecentieme pres de :

a) e° d) €"
by e e) €

e6,4
C) 29_2\/_6 ) 5/

10) Résolvez les équations et inéquations suivantes Ran

a) €*-1=0 e) e+e&-2>(
b) el® - e= ( () -1
) e e= f . >0
€ -e
C) ezx‘l—E >0 1
e g) e3x+1 <_2
e
d) exz—e4SC h) /exz_ezzo
11) Déterminez les domaines des fonctions suivantes :
e X
a) f(x)=——— d) f(X) =——7—
) ( ) eX+l_1 e4X_2§X+ 1
2X _ ex -1
b) f(x)=+1-e e) f(X)=—7F
et -Je
x4 1
c) f(x)=exw? f) f(x)=

Je¥-e

12) Déterminez les domaines des fonctions suivantes,cailculez leur dérivée :

a) f(X):XeX f) f(X): /e_e’jx—s

b) f(x)=2¢" g) f(x) =ersn
c) f(x)= ¢ +2e’x h) f(x) =e*[Atanx

i) f(x)=Acos¢€
d) f(x) =e"™

J) f(X) :etanx
e) f(x)=sine™
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13) Calculez les limites suivantes :

e e —-e”
a) lim— c) lim——
G o Asinx
2
. X X2 -4
b) lim— d) I|m
+00 e2X e _1

14) Etablissez une équation de la tangente a la codebé(x) = Xe+1 au point
e

d’abscisse 0.
15) Etude compléte des fonctions suivantes : domaibemjches infinies, dérivées,
tableau des variations, concavité et points d'iifla (sauf pour e) et f)) et courbe.

a) f(x):%x e) f(x)=e*-2¢'
f) f(X):e x2-3x+2
b) f(x):g
9) f(x)=
c) f(x)=e

h) f(x)=(-5x-2)e*
d) f(x)=x%"

16) Calculez sans utiliser la calculatrice :

a) Ine—Inez—i+ It f) log, ;144
Ine e
1

b) &2+ ( Iné 0) exp, (E |OQ% 4j

h) log,+v128- log 8:
c) Ine’+In'e- In—+ \/E ) log, 9

\/é
)] log, =
+log+/00C 3o

d) log,—— \/_
j) log, 27- Iogzz—5+ F% s
e) log, 64~ log 0,6+ s 4

17) Exprimez en fonction déna, Inbetinc:

2
a) Inab’c+ Ina—? b) In(a—bj _in3 28
¢ c c
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3/ 42 1 3
¢ n¥ab_j, <o e) IOgsi/;_k)gzg
C

3a 64
& o042 oo | 6Z . ]
) log, 02 0% = f) log,a + log,~/ 2b
Résolvez les équations et inéquations suivantes Ran
1 série
a) Inx<3

b) In(4-x*)=In2x
c) In(2x-1)<0
d) In(1-2x)=1
e) log,,(x*-8,5<1

f) logix-1<0

2° série

a) log,
b) log, (2x+1)-log,(3- X = ¢
c) log,,(1-x)-1=0

d) log®x=1

e) Iog(x2—4)—log( 2X— x2)2 C

Inx+1
>
1-Inx

)

3° série

a) log,(3x-1)=-2

b) log, (X’ -5x) = log, 6

C) >3

1
e1—2x
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d) log,,(1-3x)< 3

e) log®x<9

f) 3log; x-2log, x— 5= C
& série

a) 3% -2¢1-5<(

b) Inx+In2=1

c) 2log(x+3)-3log 2= (

d) nXtinx<o
x+1

e) 2log, x+log, 3< 4

f) Inx-In2<In(1-3x)

5° série

a) Iogl(4— xz)— log, x< log, X

b) log,(x-1)Oog, 3= 0

X2
<log, x

C) Iog%1
d) 26*-7é+ 5 (

e) 2In*x-7Inx+5< 0

f) 2In(1-x)=-In(x+3) =3In2
6° série

a) log, (1-x)=-1

by e ™>1

c) Iogg(sx—])+§slog3xf2
d) Inx*+(Inx-4)In*x=0

e) In(jx-2)>0

f) 208+ 2B -3"%- 613"~ 3= (
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7° série

a) €-e*= E(lk éx)
b) log,s(5- 2x)= log; x—%

1+e*Sl
e

c) In

d) Inx-2In(x-4)=-1In2

e) Iogl(z— x2)+ log, x< log, x

(Juin 2011)

(uin 2011)

(septembre 2011)

(septembre 2011)

(septembre 2011)

f) 2In(3-x)-In(x-12)= 2In3- In( 2=}  (juin 2010)

Déterminez les domaines des fonctions suivantes :

1"® série

a) f(x)=log(1-2x)
b) f(x) =log, (—x*-x+2)

_ 1-x
c) f(x) —|090,5m
d) f(x)= !
log, x

e) f(x)=log(3-x)(2+x)
f) f(x)=log, (4x— xz)

2° série

3-2x
X+1

b) f(x) =log,(4-5x)+ log,(1- 2

/ 1-x
c) f(x)= |Ogo,2sm

d) f(x)=e"™ -&"?-In¢
e) f(x):log(4x2—8x)

a) f(x)=log,

f) f(x)=log, (4x+8) - log, (2- %
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b) f(x)=flog,,x

c) f(x)=Inx?

d 100 = In(Inx)
«_1

e) f(x)=,/v3(3) 5

f) f(x) :\/Zlog§ x+7log, x— 4
20) Comparez les fonctions :

a) f(x) =log(x-1)+log(x+4) etg(x)=log(x-1)(x+ 4

x-1
b) f(x)=log(x-1)-log(x+ 4) etg(x)=Ilog——
) 109 =log(x~1)~log(x+4) etg(x)=log——
c) f(x)=log|x -1 -log|x+ 4 etg(x)=log X—_l‘
X+4
21) Calculez les limites suivantes :
a) limiNX f o lim0X
o X o cotx
.1 1+x 3x-1
b) lim=In—= [ X+2
) 0 X 1-x 9) ILT(X-IBJ
-x+2 . 1
0) |im(1+3j h) lim—
=X 1+ 2%
d) lim Iogzx |) I|_|I|3X IOg(g_ X)
+ log, 5 X
2 . . 5 %
1) lim|1+
e) lim(1-3x) ) _w( 2—xj
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22) Déterminez les domaines des fonctions suivantes, paislealleur dérivée :
1 série

a) f(x) =3Inx—§
X

b) f(x)=In3x
c) f(x)=In’x
d) f(x)=Inx?

e) f(x)=xInx

H f()=—

In x
2 série
a) f(x)=In(Asinx)
b) f(x) =Asin(Inx)
c) f(x)=~In2x
d) f(x)=3>"
e) f(x)=log,,sinx
f) f(x) =log; x
3 série
a) f(x)=10"logx
b) f(x) =Atan5’

C) f(X) :5Atanx

d) f(x) =[§j

e) f(x)= Gj

f) f(x)=(4x*-5x+7)
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4° série
1
a) f(x) ==
) f(x) —
b) f(x) =21

) f(x) =372

d)fu):@+if

X

e) f(x)=log. (x2 -3x+ 7)
f) f(x)=(Atanx)"

Etablissez une équation de la tangente a la caleabe

a) f(x) :In_x au point d’abscisse e.
X

b) f(x) =In’x +In2x au point d’abscisse 1.

C) f(x):I L au point d’abscisse 3.

3
d) f(x)=log;x au point d’abscisse 8.
Etude compléte des fonctions suivantes : domaibesiches infinies, dérivées,

tableau des variations, concavité et points d’xifla (sauf pour €)) et courbe.

_Inx _ 1
a) f0) ==~ e 1) =172
X f) f(x)=x-In(x+1)
b) f(x)=—
In x
g) f(x)=xInx
c) f(x)=In(x*-1)
h) f(X):Inx—Z
d) f(x)=In[x*-1 Inx -1
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