V200 Exercice d’application (3°) : points remarquables dans un
triangle
Fiche du professeur

Démontrer que, dans tout triangle ABC, le centre de gravité G, le centre du
cercle circonscrit I et I’orthocentre H sont alignés.

Prérequis :  Centre de gravité, centre du cercle circonscrit, orthocentre
Equation cartésienne d’'une droite ; critere de perpendicularité de 2 droites
Fiche d’utilisation n°3 — équation cartésienne d’une droite
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On choisit un R.O.N. de telle sorte que A(a,0), B(b,0) et C(0,c) avec

a<betc>0.
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» On sait que G(aer,%j.
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» Calcul des coordonnées de H:

h.=x=0
h, passe par A(a,0) et est perpendiculaire 8 BC de pente m,. = —%

, : 1 b
Il s’ensuit que m, =———=—.
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Alnsi hA - dplp(;,a,O) =Yy _;x _7 a1 fir o |ore [ e FranTolc1 e Us| |
- b b= _ah
{H}=hcﬂhA dplp[c,a,El] d [= [
_ _bx a'b
lsc\lue[x—El and = oo R g}]
. ab _ __—-ab
On obtient |H| 0,—— ||. ©= 8 and ym o and c Al
C L x=0 and wv=h¥*wx/c—a¥*h-sc.{x u})
DROITES FAD AUTO FUHC z/Z0

» Calcul des coordonnées de [ :
d=x= a+b '
2

d, passe par mil(B,C)(%,%) et sa pente vaut m, = 2
c

Ainsi
b b c b b ¢
d =d 1 T, = =—XxX—— —
zpp(czz)yc o5
{]}=dlﬂd2
On obtient |1 a;b ,"b; < i e T i i
C
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» Est-ceque I e GH ?

] PN Y

= snlue[.x =

nd u=<a¥htc 23/(2%c)

DROITES EAD AUTO FUMC 2/ 6 |

e Si GH n’est pas parallele a Oy, c.-a-d. si a+b#0, alors

2
GH =d2p a;bjg’o’_a_b _3ab+c _%

3 c y_(a+b)cx c

Est-ce que les coordonnées de [ vérifient I’équation de GH ? Oui!

T T FE Y v
it [Pram IO ey e

tLiue

wathd /2 and wy=Caxhtc*22/(2%c) wathd /2 and wy=Caxhtc*22/(2%c)

DROITES EAD AUTO FUHC i/ 8

DROITES EAD AUTO FUHC i/ 8

e Sia+b=0alors G| 0.5], H[ 0.~ et 1] 0,22F<
3 c 2¢

les points G, H et I appartiennent a Oy et sont donc alignés.

. Il s’ensuit que
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